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Аннотация
Предмет. Концепция  излишка  потребителя  находится  в  центре 
современной  микроэкономической  теории  вводного  и  промежуточного 
уровней.  Индивидуальный излишек потребителя показывает  изменение 
функции  полезности  потребителя  в  денежном  выражении  вдоль 
специфических  траекторий.  В  статье  рассматриваются  слабо 
кардиналистские  свойства  обобщенного  индивидуального  излишка 
потребителя на примере простой экономики обмена – ящика Эджуорта.
Цели. Нахождение новых слабо кардиналистских свойств индивидуального 
излишка  потребителя  в  ящике  Эджуорта  в  квазилинейном  и  в  общем 
случаях.
Методология. Использовались  методы  логического  и  математического 
анализа.  Теория  обобщенного  излишка  потребителя  исследовалась  с 
использованием  математической  теории  криволинейных  интегралов 
второго рода.
Результаты. Индивидуальный излишек порождает функцию полезности 
в  денежном  выражении  с  единичной  предельной  полезностью товара-
измерителя  в  ящике  Эджуорта.  Дано  определение  независимости  от 
траектории  индивидуального  излишка.  Доказана  теорема  о  том,  что 
независимый от траектории излишек потребителя эквивалентен наличию 
квазилинейных предпочтений потребителя в простой экономике обмена. 
Представлена характеристика общего случая для излишка потребителя в 
ящике Эджуорта и дана таксономия траекторий в ящике Эджуорта.
Выводы. Обобщенный индивидуальный излишек потребителя порождает 
функцию полезности в денежном выражении вдоль монотонных (слабо 
монотонных) траекторий в ящике Эджуорта. Если потребитель является 
покупателем первого товара, то снова показано, что излишек потребителя 
представляется как область между функцией резервной цены и линией 
(кривой) реаллокации.  
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Концепция  излишка  потребителя  находится  в  центре  современного  курса 
микроэкономической теории. Излишек потребителя нашел широкое применение как 
наглядное представление изменения индивидуального благосостояния практически 
во  всех  разделах  вводного  и  промежуточного  (а  также  продвинутого)  уровней 
микроэкономического анализа. 

Широко  известно,  что  концепция  излишка  потребителя  была  введена  в 
классической работе Жюля Дюпюи [1],  в  которой он утверждал,  что совокупная 
польза  от  товара  или  услуги  превышает  денежные  расходы  на  производство  и 
предоставление  этого  товара.  Очень  подробный  обзор  литературы  по  проблеме 
излишка потребителя был дан в нашей статье [2], поэтому перечислим здесь лишь 
основные  результаты  исследований,  сформировавших  базис  для  современного 
понимания этого вопроса. 

Одним  из  первых  подверг  строгой  критике  концепцию  излишка  потребителя 
Альфред Маршалл [3],  который утверждал, что теория излишка работает лишь в 
случае  единичной  предельной  полезности  денег.  Жесткая  критика  в  адрес 
концепции  излишка  потребителя  последовала  от  Нобелевских  лауреатов  по 
экономике.  Например,  Пол  Самуэльсон  [4]  показал,  что  предельная  полезность 
денег никогда не может быть постоянной при отсутствии каких-либо ограничений 
на  цены  и  бюджет  потребителя.  Он  даже  назвал  излишек  потребителя  Дюпюи 
«бесполезной теоретической игрушкой». Джон Ричард Хикс [5, 6] отверг полностью 
концепцию  излишка  потребителя  Дюпюи.  Современные  учебники  по 
микроэкономике  промежуточного  и  продвинутого  уровней  представляют  как  раз 
изложение этой, уже частично устаревшей, концепции Хикса, восходящей к теории 
«четырех излишков» – эквивалентной, компенсирующей вариации, эквивалентного 
и компенсирующего излишков как интегралов от компенсированной (Хиксианской) 
функции  спроса.  Цель  нашего  цикла  статей  по  теории  индивидуального
и  общественного  излишка  состоит  в  том,  чтобы  опровергнуть  и  одновременно 
обобщить эту теорию Д. Хикса. 

В  классических  работах  Д.  Чипмана  и  Д.  Мура  [7,  8]  представлены  условия 
независимости  от  траектории  индивидуального  излишка  потребителя.  Для  того, 
чтобы  быть  представлением  полезности,  излишек  должен  быть  независим  от 
траектории, как они аргументируют. Однако это возможно лишь в том случае, если 
предпочтения  потребителя  нереалистичны,  а  именно  –  либо  гомотетичны,  либо 
квазилинейны.  Фактически  это  означает  невозможность  приложения  теории 
излишка потребителя  к  реальному поведению реальных потребителей.  В данной 
статье сделана попытка обобщить теорию Д. Чипмана и Д. Мура для случая простой 
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экономики обмена. Результаты теории Д. Чипмана и Д. Мура были воспроизведены 
для случая совокупного (социального) излишка потребителя в известных работах 
А. Сливински [9] и Ч. Блэкорби и Д. Доналдсона [10]. 

В  наших  работах  [2,  11]  отрицается  подобная  критика  в  адрес  теории  излишка 
потребителя,  одновременно  опровергаются  и  обобщаются  теории  Д.Р.  Хикса, 
Д. Чипмана  и  Д.  Мура.  Мы  считаем,  что  теория  излишка  потребителя  может 
(и должна) работать в случае зависимого в общем случае от траектории интеграла 
излишка.  Следует отметить,  что в литературе уже рассматривалась эта ситуация, 
например  в  работах  Е.  Силберберга  [12].  Вводя  вместо  ограничения  на 
пространство допустимых предпочтений ограничение на пространство допустимых 
траекторий, мы фактически развиваем идеи, заложенные в работах М. Бернса [13], 
Е. Зайака [14] и Д. Шталя [15]. В данной статье мы применяем и прилагаем основы 
теории  излишка  потребителя  к  простой  экономике  обмена  –  ящику  Эджуорта, 
продолжая исследование,  начатое в работе [11].  В ней мы корректно определили 
индивидуальный  излишек  потребителя  с  помощью  математической  теории 
криволинейных интегралов второго рода. Также было введено понятие допустимой 
траектории и предельного индивидуального излишка потребителя. Было показано, 
что  излишек  потребителя  является  корректной  мерой  индивидуального 
благосостояния в ящике Эджуорта, а также что излишек потребителя равен нулю 
вдоль  любой  кривой  безразличия.  Рассмотрен  численный  пример  расчета  и 
представления индивидуального излишка потребителя в ящике Эджуорта. Главный 
вывод заключается в том, что обобщенный индивидуальный излишек потребителя 
является корректной мерой изменения полезности потребителя вдоль монотонных 
(слабо  монотонных)  траекторий  в  ящике  Эджуорта.  Геометрически  излишек 
потребителя представлен как площадь, ограниченная сверху кривой резервной цены 
и  снизу линией (кривой)  реаллокации.  Перейдем теперь к  рассмотрению теории 
независимого  от  траектории  индивидуального  излишка  в  простой  экономике 
обмена. 

Рассмотрим модель простой экономики обмена – ящика Эджуорта. Будем считать, 
что  в  экономике  Н =  2  потребителя,  пронумерованных  h =  1,2  и  N =  2 
потребительских  товара,  пронумерованных  i =  1,2.  Зададим  вектор  совокупных 

запасов  товаров  в  форме   где   есть  множество  всех 

(неотрицательных)  векторов  совокупных  запасов.  Вектор  валового  спроса  или 
потребления агента h в точке или состоянии t задан как  ch(t), распределение товаров – 

вектор   Распределение  товаров  (аллокация)  c считается 

допустимым, если  для каждого i. 

Вектор  резервных  цен  потребителей  обозначается   

Коэффициент реаллокации (перераспределения), обобщенный излишек потребителя 
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для агента h, предельный излишек потребителя, понятия траектории, монотонной и 
слабо монотонной траектории строго определены в работе [11].

Предложение  1.  В  ящике  Эджуорта  индивидуальный  обобщенный  излишек 
потребителя  порождает  бесконечное  число  функций  полезности  с  единичной 
предельной  полезностью  товара-измерителя  (или  квазилинейных  функций 

полезности  типа   исключительно  вдоль  любой  заданной 

(слабо) монотонной траектории для этого потребителя.

Доказательство: см.  подобное  утверждение  в  работе  Е.  Зайака  [14],  где  он 
предложил  существование  уникального  монотонного  преобразования  функции 
полезности  с  единичной  предельной  полезностью  дохода  для  потребителя  с 
постоянным доходом вдоль заданной монотонной траектории (в рамках частичного 
равновесия).  Мы  предлагаем  более  компактное  и  простое  доказательство 
существования  множества  функций  полезности  с  единичной  предельной 
полезностью измерителя для траектории в ящике Эджуорта.

Рассмотрим  некоторую  (слабо)  монотонную  траекторию  (с(0),с(1)).
Введем  расширение  этой  траектории  до  (слабо)  монотонной  траектории 

 (фактически мы можем переопределить  t так, что эта 

общая траектория может начаться с  ).  Эта  новая  траектория начинается на 
самой  низкой  кривой  безразличия  для  первого  потребителя  в  ящике  Эджуорта 
(например,  в  начале  координат  –  нижнем  левом  угле)  с  некоторого   и 
заканчивается на самой высокой кривой безразличия в ящике Эджуорта (скажем, в 
верхнем правом углу) на некотором  . Такое расширение первоначальной (слабо) 
монотонной траектории всегда возможно. Например,  мы можем соединить  с(0) и 
начало координат – нижний левый угол – линейным сегментом, то же самое можно 
сделать,  соединив  c(1)  и  верхний правый угол ящика Эджуорта.  Или мы можем 
соединить начала координат и эти состояния нелинейными гладкими сегментами. 

Во всех этих случаях новая траектория  будет (кусочно) монотонной, 

так  как  наши  расширяющие  сегменты  пересекают  каждую  кривую  безразличия 

только  один раз.  Это  означает,  что  новая  траектория   представляет 

собой  объединение  трех  траекторий:  первоначальной  траектории  (с(0),с(1))  и 
двух сегментов, первый начинается с самой низкой кривой безразличия и идет до 
состояния  c(0)  и  другой  сегмент  соединяет  распределение  c(1)  и  точку  начала 
координат на самой высокой кривой безразличия (рис. 1). 

Далее  припишем  произвольное  (положительное)  число  (с(0))  начальной 
аллокации  c(0) и построим новую функцию полезности для каждой аллокации  , 

которая лежит на пути :
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   (1)

Здесь   –  функция  резервной  цены,  определенная  как  в  процедуре  ранее: 

резервная  цена  выражена  через  потребление  первого  товара  вдоль  траектории. 

Выражение (1) является функцией от  по траектории , интеграл в (1) 

является  интегралом  с  переменным  верхним  пределом,  и  по  новой  траектории 

является  функцией  только  от  .  Поскольку  траектория   является 

(слабо) монотонной по построению, она пересекает каждую кривую безразличия 
только один раз,  кроме тех сегментов, где она совпадает с некоторым сегментом 
кривой безразличия. На  рис. 1 это может быть отрезок между  с(0) и  с(1). Так как 
излишек потребителя вдоль любой кривой безразличия равен нулю, функция ( ) 
приписывает  единственное  определенное  число  каждой  кривой  безразличия 
потребителя  h,  и  поскольку  траектория  (слабо)  монотонна,  это  число  больше
на  той  кривой  безразличия,  которая  расположена  выше,  или  дальше  от  начала
координат  для  (у  нас  первого)  потребителя.  Все  это  следует  из  предложений, 
сформулированных  в  работе  [11].  Тогда  мы  можем  приписать  каждому 
распределению на данной кривой безразличия то же самое число, которое дано этой 
функцией  ( ).  В  результате,  мы  построили  функцию  (с)  для  каждого 
распределения с в ящике Эджуорта, которая является монотонным преобразованием 
первоначальной функции полезности  uh(c) и также является функцией полезности 
для того же самого потребителя h. 

Взяв производную по второму товару-измерителю, мы имеем:

Таким  образом,  вдоль  траектории   предельная  полезность  товара-

измерителя равна единице. Чтобы проверить результат, возьмем производную (1) по 
первому товару. Используя правила дифференцирования интегралов с переменным 
верхним пределом, получаем:

Мы получили непротиворечивый и корректный результат: предельная полезность 
товара-измерителя  есть  множитель  Лагранжа  для  потребителя  h;  предельная 
полезность первого товара является произведением множителя Лагранжа и цены 
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первого  товара,  так  что  единичная  предельная  полезность  товара-измерителя 
предполагает,  что  резервная  цена  первого  товара  равна  предельной  полезности 
первого  товара  в  единицах  товара-измерителя.  Обратите  внимание,  что  этот 
результат  действителен  только  вдоль  заданной  (слабо)  монотонной  траектории 

. Если перейти на другую (слабо) монотонную траекторию , то мы 

можем  снова  создать  функцию  полезности   вдоль  старой  траектории 

.

Изменяя число  (с(0))  в  начальной точке  траектории  (с(0),с(1)),  мы получим 

другую функцию полезности , где a равно разнице между старым 

и  новым  значением  числа  (с(0),с(1)).  Если  по  траектории   

предельная полезность товара-измерителя равна  единице,  то же самое  будет для 
новой функции (с):

Так  как  существует  бесконечное  множество  возможных  чисел  (с(0),с(1)),  то, 
соответственно, существует бесконечное число допустимых функций , каждая 

из  которых  имеет  единичную  предельную  полезность  товара-измерителя  вдоль 
соответствующей траектории. Кроме того, из (1) следует, что изменение каждой из 
этих функций   по траектории в точности равно Маршаллианскому излишку, 

определенному ранее. Q.E.D.

Наше предложение позволяет сравнить теорию излишка потребителя с классической 
интерпретацией понятия излишка потребителя, которое было дано Ж. Дюпюи и А. 
Маршаллом  наряду  с  другими  экономистами.  Вдоль  любой  (слабо)  монотонной 
траектории график функции резервной цены может интерпретироваться как график 
предельной  полезности  для  специфической  функции  полезности  ( )  из 
множества  всех  возможных функций  полезности,  представляющих предпочтения 
потребителя.  Это  объясняет  нашу  интерпретацию  функции  резервной  цены  как 
обратной обобщенной функции спроса. Для любого строго монотонного и строго 
выпуклого  предпочтения  (не  только  квазилинейного  и  не  только  типа  Кобба  – 
Дугласа),  если  потребитель  является  покупателем  первого  товара,  излишек 
потребителя как область (площадь) между функцией резервной цены и кривой или 
линией реаллокации вдоль монотонной траектории может интерпретироваться как 
разность  между  совокупным  выигрышем  в  полезности  потребителя  от  покупки 
первого товара в единицах товара-измерителя и общими затратами на эту покупку в 
единицах  товара-измерителя.  Таким  образом,  излишек  потребителя  есть  чистый 
выигрыш  (потеря)  в  полезности  в  единицах  товара-измерителя.  Предельный 
излишек по траектории может интерпретироваться как разность между предельной 
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полезностью  товара  в  единицах  товара-измерителя  и  стоимостью  получения 
дополнительной  единицы  товара,  измеренной  в  товаре-измерителе.  Однако  эту 
интерпретацию  можно  дать  только  для  специфической  функции  полезности, 
определенной как в предложении 1,  или для любой функции  .  Для любой 

другой нетривиальной возрастающей трансформации этой функции полезности мы 
должны использовать первую интерпретацию излишка потребителя: как разность 
между резервной ценой потребителя и фактическим коэффициентом реаллокации. 

Обратим  внимание,  что  наша  интерпретация  в  этом  предложении  1  слабо 
кардиналистская. Она напоминает количественную интерпретацию экономической 
теории  XIX  в.  или  вводных  учебников  экономики,  но  мы  все  же  называем
ее  слабо  кардиналистской  теорией.  В  кардиналистской  интерпретации  XIX  в. 
предполагалось существование только одной, уникальной функции полезности,  и 
излишек  потребителя  был  всегда  равен  по  любой  допустимой  траектории 
изменению  этой  единственной  функции  полезности  с  единичной  предельной 
полезностью товара-измерителя. Это подразумевает, что индивидуальный излишек 
независим  от  траектории  и  что  предпочтения  потребителей  являются 
квазилинейными  относительно  товара-измерителя  на  любой  допустимой 
траектории (см. теорему 1 далее). В нашей слабо кардиналистской теории любая 
возрастающая  трансформация  функций  полезности  потребителей  приводит
к  одинаково  допустимым  функциям  полезности;  таким  образом,  существует 
бесконечное  множество  возможных  функций  полезности,  представляющих 
исходные  предпочтения.  Но  только  для  «очень  малого»  подмножества  этого 
бесконечного  множества  допустимых  функций  полезности  –  для  подмножества 
функций  ,  определенных ранее, можно сказать, что кривая резервной цены 

показывает  предельную  полезность  первого  товара;  для  функций,  которые  не 
являются функциями типа  , мы в общем случае не можем сформулировать 

такое сильное утверждение. 

Если  потребитель  является  чистым  продавцом  первого  товара,  то  мы  можем 
переписать уравнение излишка потребителя, имея в виду, что :

     (2)

Если  потребитель  продает  первый  товар,  то  он  покупает  второй  товар. 
Преобразовывая, мы имеем в этом случае:
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     (3)

Уравнение  (3)  показывает,  что  потребитель  продает  дополнительную  единицу 
первого товара вдоль монотонной траектории, только если его резервная цена или 
предельная  полезность  в  единицах  товара-измерителя  (см.  предложение  ранее), 
ниже, чем коэффициент реаллокации этого товара в единицах товара-измерителя: 
если потребителю выгодно продать первый товар (в единицах товара-измерителя). 

Из тождества  получаем для данного ящика Эджуорта:

     (4)

Предположим, что первый потребитель – чистый продавец первого товара, а второй 
потребитель  –  чистый  покупатель  первого  товара.  Теперь,  используя  ту  же 
процедуру,  которая  использована  для  покупателя  первого  товара,  выразим 
потребление  первого  товара  первым  потребителем  через  потребление  первого 
товара  вторым  потребителем  вдоль  данной  монотонной  траектории,  и  получим 

функцию  .  Используя  (2)  и  эту  функцию,  переписываем  (2)  для  первого 

потребителя следующим образом:

      (5)

Геометрически  (5)  показывает,  что  излишек  продавца  (здесь  это  первый 
потребитель)  может быть представлен как область (площадь)  между линией или 
кривой  (коэффициента)  реаллокациями  (или  меновой  стоимости)  для  первого 
потребителя  и  линией  или  кривой  резервной  цены  для  первого  потребителя  на 
графике потребления первого товара вторым потребителем. В нашем случае здесь и 
резервная цена и коэффициент реаллокации являются функциями от потребления 
первого  товара  вторым агентом  с1

2.  Функция  резервной  цены продавца  (первого 
потребителя)  одновременно  является  обратной  обобщенной  функцией  валового 
спроса.  Излишек продавца  (геометрически напоминает  излишек производителя  в 
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модели частичного равновесия учебника по микроэкономике) и показывает чистый 
выигрыш от продажи первого товара второму потребителю, предельный излишек 
продавца показывает чистый выигрыш от продажи дополнительной или предельной 
единицы первого  товара:  это  разность  между  предельным выловым выигрышем 
(предельной  полезностью)  от  продажи  предельной  единицы  первого  товара
в  терминах  товар-измерителя  и  предельными  затратами  (альтернативными 
издержками)  дополнительной  единицы  первого  товара  в  единицах  товара-
измерителя. 

Квазилинейный  пример.  Может  ли  индивидуальный  излишек  потребителя  быть 
точной количественной мерой полезности по любой траектории, соединяющей два 
состояния, скажем, вдоль произвольной немонотонной траектории? Ответ: в общем 
случае – нет. Если излишек потребителя будет критерием полезности вдоль любой 
траектории,  то  он  также  должен  быть  мерой  полезности  вдоль  замкнутой 
траектории; но в этом случае излишек должен быть нулевым: полезность не может 
измениться, если мы возвращаемся в состояние  с(0) из того же самого состояния 
с(0). Но излишек потребителя по любой замкнутой траектории может быть нулевым 
только  если  предпочтения  потребителя  квазилинейны  относительно  товара-
измерителя;  это  было  доказано  в  модели  частичного  равновесия  в  работе 
Д. Чипмана и Д. Мура. 

Предпочтения  потребителя  h квазилинейны  относительно  товара-измерителя,

если  они  могут  быть  представлены  функцией  полезности  вида   

(линейной относительно второго товара и в общем случае нелинейной относительно 
первого товара). Чипман и Мур назвали эти предпочтения параллельными, потому 
что кривые безразличия в этом случае – параллельно смещенные (относительно оси 
измерителя) кривые. Это хороший теоретический (но, конечно, не реалистичный, 
поскольку  спрос  на  первый  товар  в  квазилинейном  случае  не  зависит  от 
совокупного  дохода  после  некоторого  начального  порога)  пример,  для  которого 
излишек  потребителя  может  быть  легко  рассчитан.  Итак,  предположим,  что 
предпочтения потребителей описываются квазилинейными функциями полезности.

Определение.  Общественный  излишек  CS (соответственно,  излишек  потребителя
h CSh)  не  зависит  от  траектории,  если  для  любых  двух  разных  траекторий, 

соединяющих  любые  два  социальных  состояния:  , 

 мы имеем: . Соответственно,

Следующая  теорема  устанавливает  условия  независимости  от  траектории 
индивидуального  излишка  потребителя,  если  цена  товара-измерителя  равна 
единице. 
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Tеорема 1. Следующие утверждения эквивалентны:

1) интеграл (излишек потребителя)  вдоль любой замкнутой непрерывной гладкой 
траектории (t) равен нулю (цена второго товара равна единице):

2) обобщенный излишек потребителя не зависит от траектории;

3) вдоль каждой траектории обобщенный излишек потребителя равен изменению 
потенциальной  функции,  являющейся  квазилинейной  функцией  полезности 
потребителя h:

В  кардиналистской  экономической  теории  XIX  в.,  если  потребитель  имеет 
единственную  функцию  полезности,  представляющую  его  предпочтения,  эта 
функция полезности является квазилинейной относительно товара-измерителя. 

Данная теорема является следствием математической теории линейных интегралов 
(принятой на Западе) или, что лучше, теории криволинейных интегралов второго 
рода1 и в то же время является следствием предложения 1. А именно, в предложении 
1  мы  показали,  что  вдоль  любой  (слабо)  монотонной  траектории  существует 
функция  полезности,  имеющая  единичную  предельную  полезность  товара-
измерителя  вдоль  только  этой  траектории.  Зафиксируем  произвольное  состояние 

ch(0) и положим  как в доказательстве предложения 1. Тогда функция 
uh(1)  в  теореме  1  есть  в  точности  искомая  функция  полезности  для  любого 
состояния  ch(1) (она аналог функции   в доказательстве предложения 1). Эта 

функция  имеет  единичную  предельную  полезность  товара-измерителя,  так  как 
резервная цена второго товара равна единице. Достаточно взять производную uh(1) 
по  с2

h(1),  как  в  доказательстве  предложения  1.  Если  бы  резервная  цена  товара-
измерителя не была равна единице, то и предельная полезность измерителя не была 
бы  единичной.  Но  поскольку  излишек  потребителя  не  зависит  от  траектории  в 
данной  теореме,  и  поскольку  цена  измерителя  фиксирована  к  единице,  функция 
полезности uh(1) имеет единичную предельную полезность измерителя вдоль любой 
траектории, в силу эквивалентности пп. 2 и 3 данной теоремы. Это означает, что 
независимый  от  траектории  излишек  потребителя  порождает  квазилинейную 
функцию полезности вдоль любой траектории. 

Если излишек потребителя не является независимым от траектории, как в случае 
функций полезности Кобба – Дугласа, то мы не можем утверждать, что единичная 

1 Никольский С.М. Курс математического анализа. Т. 2. М.: Наука, 1983. 448 с. 
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цена  измерителя  приводит  к  квазилинейности  функций  полезности  на  любой 
траектории. 

Проверим то, что независимый от траектории обобщенный излишек потребителя 
равен изменению в квазилинейной функции полезности потребителя:

Здесь  мы  использовали  то,  что   так  как 

предельная полезность измерителя равна единице для квазилинейной полезности. 

Мы  только  что  показали,  что  независимый  от  траектории  излишек  потребителя 
тождественно равен изменению квазилинейной функции полезности вдоль любой 
траектории. Это означает, что данная функция полезности является потенциальной 
функцией для соответствующего линейного интеграла (криволинейного интеграла). 
Также  это  означает,  что  обобщенный  излишек  потребителя  независим  от 
траектории: его значение одно и то же на любом пути интегрирования.

Мы  можем  легко  продемонстрировать  эквивалентность  пп.  1  и  2 
(см. соответствующую математическую литературу). Если излишек потребителя не 
зависит  от  траектории,  то  для  любых  двух  путей,  соединяющих  два  состояния

,  имеем 

Однако излишек потребителя вдоль замкнутой траектории равен 

 Здесь  3(·)  есть  просто другая 

траектория, соединяющая s’ и s. Из теории криволинейных интегралов второго рода 

вытекает, что  где 2(·) есть та же траектория, 

что и 3(·), но взятая с противоположной ориентацией. Соединяя эти выражения и 
используя факт независимости от траектории, получаем (рис. 2):

Чтобы  доказать  утверждение  относительно  кардиналистской  теории  XIX  в., 
применим снова предложение 1. Если потребитель имеет единственную функцию 
полезности,  то  эта  функция  должна  быть  функцией  ,  построенной  в  этом 
предложении. Но это всегда квазилинейная функция по товару-измерителю. Для нее 
излишек потребителя всегда независим от траектории. Q.E.D. 
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Доказанная  теорема  утверждает,  что  интеграл  излишка  потребителя  является 
независимым от траектории и в то же время является мерой полезности, тогда и 
только тогда предпочтения потребителя являются квазилинейными по отношению к 
товару-измерителю.  Теорема  говорит,  что  если  мы  не  вводим  ограничение  в 
множество допустимых траекторий, то обобщенный излишек потребителя должен 
быть  независим  от  траектории,  чтобы  корректно  представлять  изменение  в 
полезности  потребителя.  Таким  образом,  теорема  1  воспроизводит  результаты 
Д. Чипмана и Д. Мура, но в рамках теории общего равновесия.

Экономический  смысл  теоремы  1  наглядно  изображен  на  рис. 3.  На  нем 
представлена  замкнутая  траектория  ABCD,  которая  возвращается  в 
первоначальное  состояние  с(0),  представленное  точкой  A.  Весь  путь  состоит  из 
четырех сегментов. 

Вдоль  сегментов  BC и  DA траектория  идет  вдоль  кривых  безразличия,  так  что 
индивидуальный излишек потребителя тождественно равен нулю. Вдоль сегмента 
AB излишек потребителя равен расстоянию между A и B:

Tо же самое верно для сегмента  CD,  вдоль которого излишек потребителя равен 
расстоянию между C и D, взятому с отрицательным знаком:

Общий излишек вдоль замкнутой траектории равен нулю, если и только если эти 
два расстояния равны:

Так как эти рассуждения должны быть равны для любой замкнутой траектории, то 
мы получаем,  что излишек потребителя независим от траектории тогда и только 
тогда, когда кривые безразличия являются параллельно сдвинутыми кривыми. А это 
как раз случай квазилинейных предпочтений. 

Есть и другая наглядная экономическая интерпретация рис. 3. Если путь движется 
из начальной точки  А в  конечную точку  C,  то тогда излишек потребителя вдоль 
сегментов  ABC в  точности  равен  эквивалентной  вариации  EV,  так  как  EV 
показывает  изменение  полезности  (в  единицах  товара-измерителя)  при 
использовании  первоначальных  цен  (вспомним,  что  излишек  потребителя  вдоль 
сегмента ВС в точности равен нулю); и излишек потребителя вдоль сегментов ADC 
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в точности равен компенсирующей вариации CV, так как CV показывает изменение 
полезности  (в  единицах  товара-измерителя)  при  использовании  конечных  цен. 
Вспомним,  что излишек потребителя  вдоль сегмента  AD в  точности равен нулю 
(см. работу  Д.  Шталя  [15],  где  дано  дальнейшее  исследование  этого  вопроса). 
Определения  CV и  EV даны в работах Х. Вэриана. Так как излишки потребителя 
вдоль  путей  ABC и  ADC равны друг  другу,  мы получаем:  CV = EV = Излишек 
потребителя.  Это известный факт  для  квазилинейных предпочтений,  полностью 
соответствующий нашей теории. 

Общий случай.  Из наших рассуждений вытекает, что если мы введем ограничение 
во  множестве  допустимых  траекторий,  а  именно,  рассматривая  излишек 
потребителя  вдоль  подмножества  монотонных  и  слабо  монотонных  траекторий 

,  то  нет  никакой  необходимости  в  независимости  от  траектории 

излишка  потребителя:  что  только  требуется,  это  знакопостоянство  предельного 
обобщенного излишка вдоль монотонной траектории. Излишек потребителя может 

быть зависимым от траектории на множестве   но тем не менее он 

будет  служить  в  качестве  точной  меры благосостояния  потребителя  в  единицах 
измерителя. Далее, вдоль замкнутой монотонной траектории излишек потребителя 
тождественно  равен  нулю:  это  траектория,  вдоль  которой  резервные  цены  и 

потребление  не  меняются  и   (так  что  теорема  1, 

требующая, чтобы излишек потребителя был равен нулю вдоль любой замкнутой 
траектории,  здесь  просто  лишняя).  Чтобы  доказать  этот  простой  факт, 
предположим, что существует некоторый сегмент интервала [0,1],  вдоль которого 
излишек потребителя и полезность изменяются, скажем, растут. Тогда, чтобы путь 
был монотонным, вдоль всего интервала [0,1] полезность и излишек потребителя 
должны возрастать с предельной мерой  что означает, что полезность 

в точке 1 будет строго выше, чем в точке 0. Но так как путь является замкнутым, 
полезность  в  состоянии  s(0)  должна  быть  та  же,  что  и  в  состоянии  s(1)  – 
противоречие. Таким образом, мы не можем найти сегмент внутри интервала [0,1], 
вдоль которого излишек потребителя или полезность изменялись, из этого вытекает 
утверждение,  что  вдоль  любой  монотонной  и  замкнутой  траектории  излишек 
потребителя  и  изменение  полезности  (так  же  как  предельный  обобщенный 
излишек)  равны нулю.  Заметим,  что  вдоль  немонотонной  замкнутой  траектории 
значение излишка потребителя в общем случае не равно нулю, и это означает, что 
излишек не является мерой изменения полезности вдоль любой траектории и для 
любых  типов  предпочтений  человека.  Заметим  также,  что  слабо  монотонный 
замкнутый путь или траектория для потребителя не существует (но существует для 
общественного излишка потребителя). Чтобы доказать это, вспомним, что интервал 
[0,1]  должен  состоять  в  этом  случае  из  нескольких  сегментов,  вдоль  одних 
полезность не должна меняться,  вдоль других она,  например,  должна монотонно 
возрастать. Тогда полезность в состоянии s(1) должна быть выше, чем в состоянии 
s(0), так как излишек потребителя корректно измеряет изменение полезности вдоль 
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любой  слабо  монотонной  траектории.  Но  так  как  путь  является  замкнутым,  то 
полезность в состоянии  s(0) должна быть той же, что и в состоянии  s(1) – опять 
противоречие. На рис. 4 представлена таксономия (классификация) траекторий для 
теории излишка потребителя.

В  соответствии  с  полученными  результатами  мы  в  дальнейшем  будем 
анализировать  агрегированный  обобщенный  излишек  на   –  подмножестве 
слабо-монотонных траекторий для общества и на  – подмножестве монотонных 
траекторий для общества.

Рисунок 1
(Слабо) монотонная траектория в ящике Эджуорта

Figure 1
(Weakly) monotone trajectory in the Edgeworth box

Источник: авторская разработка 

Source: Authoring 
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Рисунок 2
Замкнутая траектория в ящике Эджуорта

Figure 2
Closed trajectory in the Edgeworth box

Источник: авторская разработка 

Source: Authoring 

Рисунок 3
Квазилинейные предпочтения в ящике Эджуорта

Figure 3
Quasilinear preferences in the Edgeworth box

Источник: авторская разработка 

Source: Authoring 
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Рисунок 4
Таксономия траекторий

Figure 4
Taxonomy of trajectories

Источник: авторская разработка 

Source: Authoring 
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Abstract
Subject. The article considers weakly cardinal properties of the generalized 
individual  consumer  surplus  on  the  simple  exchange  economy (Edgeworth 
box) case. 
Objectives. The  aim  is  to  find  the  new  weakly  cardinal  properties  of 
individual consumer surplus in the Edgeworth box economy in the quasilinear 
case and in the general case.
Methods. The study draws on methods of logical and mathematical analysis. 
The  generalized  consumer  surplus  theory  is  investigated  using  the 
mathematical theory of the curve integrals of the second type.
Results. Individual  surplus  generates  money  metric  utility  function  with 
unitary marginal utility of numeraire in the Edgeworth box. The paper gives 
the  definition of  consumer surplus’ path-independence  property,  proves  the 
theorem that path-independent consumer surplus is equivalent to the existence 
of consumer’s quasilinear preferences in a simple exchange economy, presents 
the characterization of general case of consumer surplus in the Edgeworth box, 
and  provides  general  taxonomy  of  trejectories  (adjustment  paths)  in  the 
Edgewoth box. 
Conclusions. The generalized individual consumer surplus generates money 
metric utility function along monotone (weakly monotone) trajectories in the 
Edgeworth box. If consumer is a buyer of the first good, I again demonstrate 
that consumer surplus is presented as an area between the reservation price 
function and the reallocation line (curve). 
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